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1.   

Sa se determine functiile derivabile RR:f  care verifica simultan 

conditiile: 

i. 0)(' xf  pentru orice Zx ; 

ii. pentru Rx , daca 0)(' xf , atunci 0)( xf . 

 

Solutie. 

Aratam ca functia nula este singura functie care indeplineste conditiile 
problemei. 

Fie prin R.A. o functie RR:f  care indeplineste conditia problemei si 

R0x  astfel incat   00 xf  (de exemplu). Folosim urmatoarea schema de 

rezolvare: 
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2.   

Fie )(5 CMA  o matrice cu 0)( Atr   si cu proprietatea ca 5IA  este 

inversabila. Sa se arate ca 5
5 IA  . 

 

Solutie.  

Fie 
5

2
sin

5

2
cos


 i  si   0det| 5  IACV  . Presupunem 

prin R.A. ca 5
5 IA   si folosim urmatoarea schema de rezolvare: 
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Intr-adevar: 
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   matricei   a   proprie      valoare 1

11  este    lui  a  proprie    valoaresingura
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3.   

Fie   10  nnxsia  un sir de numere reale. Sa se arate ca daca sirul 

1

1 ....


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 este marginit, atunci sirul   1nny , definit prin 

b
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y  ....

21

21
, este convergent pentru orice ab  . 

 

Solutie. 

Notam cu nn xxS  ....1 , consideram functia ),0(),0(: f  , 

0,
1

)(  
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xf  si folosim urmatoarea schema de rezolvare: 
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Intr-adevar: 

;  respectiv  , apoi Alegem .
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4.  

Matricile )()( ,, CC mnnm BsiA MM  , unde 2 nm  au proprietatea 

ca exista CN  kaaasik ,....,, 10
*

 astfel incat:  
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Demonstrati ca 00 a . 

Solutie. Presupunem prin reducere la absurd ca 00 a  si folosim 

urmatoarea schema de rezolvare: 

;e;inversabil  ,;;)(  iaContradictBAnmmABrang IV.III.II.I.   
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